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Punts que tractarem:

V.a. bivariants, cas general:
– Funció de distribució conjunta, concepte
– Funció de distribució conjunta, propietats
Cas absolutament continu:
– Concepte. Funció de densitat conjunta 

absolutament contínua.
– Propietats de la funció de densitat.
– Densitat condicionada.
– Densitat marginal.
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Variables aleatòries bivariants, 
cas general

El concepte de funció de distribució 
conjunta és totalment general.
Recordem que es defineix com 
F(x, y) = P([X ≤ x] ∩ [Y ≤ y])

En tot el que segueix, per simplificar la 
notació, indicarem:
lim ( , ) ( , ) lim ( , ) ( , )

lim ( , ) ( , ) etc.
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Propietats de la funció de 
distribució conjunta
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Variables aleatòries bivariants 
absolutament contínues

Direm que (X, Y) és absolutament 
contínua si existeix una funció f(x, y) (a 
la que anomenarem funció de densitat 
absolutament contínua conjunta o 
bivariant) tal que, per tot               :

Si existeix, la funció de densitat 
absolutament contínua és única.

( , ) ( , )
x y

F x y f u v dudv
−∞ −∞

= ∫ ∫
( ) 2,x y ∈
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Propietats de la funció de 
densitat conjunta

f(x, y) ≥ 0

– i, en particular,

2

( , ) ( , ) 1f x y dxdy f x y dxdy
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Densitats contínues marginals i 
condicionades

Funcions de densitat marginals:

Funcions de densitat condicionades:
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Densitat condicionada 
absolutament contínua

Concepte: estudiem la distribució de Y
quan donem per fet que X ha pres un 
valor “molt proper” a x.
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Correspon al 
concepte de 
“densitat 
condicionada”
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Detall del raonament anterior
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Detall del raonament anterior, 
continuació

0

( , )

lim ( ) ( )
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du dv
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∫ ∫Pel teorema del 
valor mig...

Derivada de F
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